IV razred- matematika
Profesor: Ivana Obrenovié
Termini za konsultacije:

U prvoj nedelji septembra planirano je obnavljanje gradiva druge godine (3 ¢asa)
, a 4-tog Casa radi se inicijalni test.

TEMA 1. Utvrdivanje gradiva i produbljivanje znanja iz prethodnog razreda

Cas 1.

Zadatak 1. Kolika je povrSina pravilne Cetvorostrane piramide €ija je osnovna
ivica

a=6cm, a visina za 1cm kraca od visine bo¢ne strane?
Resenje: P =96cm’

Zadatak 2.PovrSina omotaca pravilne Cetvorostrane zarubljene piramide je
1872cm?,
visine bocnih strana 26cm, a ivica vece osnove 28cm. Naci povrsinu i
zapreminu piramide.
Re$enje: P =2720cm?,V =8576cm°.

Zadatak 3. IzraCunati zapreminu prave zarubljene kupe ako su povrsine njenih
osnova

257cm? i 4zcm? i povr$ina omotaca 35zcm?.
Resenje: V =52zcm’.

Zadatak 4. Koriste¢i Kramerove formule resiti sistem linearnih jednacina:
X+2y+3z=1
2X+4y—-6z=-2
—-X+2y+6z=4
1
Ea

ResSenje: x=-1ly==,z=

1
3
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Cas 2.

-

Zadatak 1. Ako je B:2§+B, aza—Zb,

5‘:3, ‘5‘:4 [ 4(5,5):%, izraCunati
pxq.
Resenje: pxqg=30e

Zadatak 2. IzraCunati zapreminu paralelopipeda koga odreduju vektori:
a=(10,3),b=(012),c=(34,0)

Resenje: V = ‘(axﬁ) q =17

Zadatak 3. Odrediti jednacine teziSnih linija trougla €ija su temena: A(-2,2),
B(4,2) i

C(3,0).
Resenje:  2x+11y-21=0, 2x-7y-22=0, x-y-3=0.

Zadatak 4. Napisati jednacCinu prave koja sadrzi presek pravih: 2x-y-1=0, x-
y+7=0 i

X-7y-1=0, 2x-5y+1=0.
Resenje:  23x-14y+26=0.

Zadaci za domag¢i zadatak:
1. Napisati jednacine dijagonala Cetvorougla €ija su temena: A(-4,-5), B(7,6),
C(3,8) i D(-2,3).
Resenje: AC: 13x-7y+17=0, BD: x-3y+11=0.

2. Napisati jednacinu kruznice, koja sadrzi tacke: A(5,6); B(-3,2) i C(-2,-1).
Res$enje: x* +y* —4x—4y-17=0.

Cas 3.
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Zadatak 1. Odrediti jednacinu prave koja sadrzi taCku A(-1, -2) i normalna je na
pravu

p: x+y-3=0.
Resenje: x-y+1=0

Zadatak 2. Odrediti jednadine tangenti elipse x* + 4y? = 20, koje su normalne na

pravu
g=2x-2y-13=0.
ResSenje: x+y+x5=0.

Zadatak 3. Zbir prva tri ¢lana aritmeti¢kog niza je 36, a zbir kvadrata prva tri
Clana je

482. Odrediti taj niz.
ReSenje: d=4+5,a =71l a =17

Zadatak 4. Cetiri broja &ine gemetrijski niz. Naéi te brojeve ako je prvi veéi od
drugog

za 36, a treci od Cetvrtog za 4.
Resenje: 54,18,6,2 ili 27,-9, 3, -1.

Zadatak 5. Koliko ¢lanova aritmetickog niza 5, 9, 13, 17, .... treba sabrati da bi se
dobio
Zbir 108777

Cas 4. TEST

Ovaj test sastoji se od 5 zadataka, koji se odnose na gradivo iz prethodnog
razreda.
Zadaci sa prethodna tri ¢asa su ujedno i priprema za test.
Svaki zadatak nosi 20 poena, od 20 do 40 poena je (2)
od 41 do 60 poena (3)
od 61 do80 poena je (4) i
od 81 do 100 poena je (5)

pdfMachine - is a pdf writer that produces quality PDF files with ease!
Get yours now!
“Thank you very much! I can use Acrobat Distiller or the Acrobat PDFWriter but | consider your
product a lot easier to use and much preferable to Adobe's" A.Sarras- USA



http://www.pdfmachine.com?cl

Neka osnovna svoj stva elementar nih funkcija

Definicija: Nekasu A i B neprazni skupovi. Preslikavanje skupa A na skup B je svaki
podskup f skupa Ax B koji imaovadvasvojstva:

1° Skup svih prvih komponenataf jednak je skupu A

2° (x,y,)e fA(xYy,)ef =y, =y,

Parnost: Zafunkciju f definisanu nasimetri¢cnim intervalu (-a,a), kaze sedaje:
parna ako jef (-x)=f (x) za x e (- a,a);
neparna ako jef (-x)=-f (x) za x e (- a,a).

Monotonost. Zafunkciju f kaze se daje monotono rastuéa, ako je tathaimplikacija:

X <X, = f(x)< f(x,)
amonotono opadajuc¢a ako vazi:

X <X, = F(x)> f(x,).

Nule. Svaki realan broj « , koji zadovoljavajednacinu f (x)=0, tj. f (a )=0 zove serealna
nula funkcijef (x).

Inverzna funkcija. Nekajef preslikavanje jedan-jedan skupa A u skup B. Inverzno
preslikavanje, u oznaci f ™, jeste preslikavanje skupa f(A), odredeno jednakoséu

f2(f(x)=x
1. Odrediti oblast definisanosti funkcija:

a f(x)=v4-x* b) f(x):ln(xz—ax) 0) f(x)= /x-8

3x? —5x

Rezultat:
) 4-x220=(2-x)f2+x)>0= xe[-22]= D={{ xe[-22]}

x> —6x>0=> X(x—6)>0= x e (~0,0)U(6,+0) =

) D ={x]| x € (—,0) U (6,+x)}



3x* -5x# 0= X(3x-5) # 0= X% OAX%2 =
c)
5 5
D={x]|xe (—oo,O)u(O,g)U(g,—koo)}

%

Cas6.

2. Odrediti oblast definisanosti funkcija:
3x-1

X" -1
Q) y=49-%x
d)y=vx*—3x+2

3. Datajefunkdija f(x) = x? +i2+x—_1. |zracunati:

X X+1
a f (2

X

0 f(a®-1)
¢ fa)

Rezultat: a) f(2)=

5
12
1 4
g f@:—z
0 fla®- 1)=(a —1)2+(a2i1)2+a;;2
 da-1
\/§+1

d) f(/a)= at+t
a



4. Akoje f(x)=x*—-3x*+1, tadaje f(2)+2f(0)= f(1) Dokazati.

f(2)=2°-3.22 +1=-3

Resenjes |(©=0-3:0+1=1
f()=1-3+1=-1
f(2)+2f(0)=-3+2-1=-1= f(1).

2X+1

5. Akoje f(x)= 5 tdaje f(f(x))= x. Dokazati.

6. Akoje f(x)= ==L tadaje (0)=FY) _ X=Y poaai
x+1 1+ f(x)f(y) 1+xy

7. Resiti funkcionalne jednagine:

a f(x+1)=x>-3x+2
b) f(ij =x?, gdejef nepoznatafunkcija.
x+1

Rezultat: @ f(x)=x>—-5x+6

b) f(x)=(rxxj2

8. Odrediti realne nule funkcija odredenih formulama:
x* —17x* +16
a f(x)=—————;
) 1) X2 +2
x®-8
x®+8

b) f(x)=




x? —4x+3

X? —6X+5
Rezultat: @) -4,-1,1,4.
b) 2

c) 1,3

C)y=

. Ispitati parnost sledecih funkcija
f(x)= x* —1-3cosx
b) f(x)=x* +sin® x+15
) f(x)=x" +45x* +5snx+ 225x + 52
(x)= sinx+tgx — x°

X 2
cos” X

f) f(x)=2"-2*

Rezultat: @)parna, b) parna, ¢) ni parnani neparna, d) neparna
€) parna, f) neparna
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1 Cas 9.

1.1 Vezbanje
1. Odrediti domen funkcije:

y = log(4 — 2°) + V36 — 22

Resenje: x € (—2,2)

a)

b)
3+
3—x
Resenje x € [—3,3)
c)
y = AV22+3

3
Resenje x € [—5, 00)

2. Ispitati parnost, odnosno neparnost slede¢ih funkcija:

a)

y=2x-+tgx
Resenje: Funkcija je neparna
b)

y=a%— 1cosx
2

Resenje: Funkcija je parna

c)

1+z
l1—z

y = log

Resenje: Funkcija je neparna

3. Odrediti oblast definisanosti, ispitati parnost i nac¢i nule:

2 =5 +6
logg——————

Resenje:

Funkcija je definisana sa x € (0,2) U (3, +00)
Funkcija nije ni parna ni neparna

Nule Funkcije su: x;5 =34 /3



2 Cas 10.

2.1 Slozena funkcija, pojam i primeri

Neka je f: A — B,g: B — C tada je slozena funkcija h = go f
definisana kao h(x) = g(f(z)) za svako x € Aitadajeh: A — C.

Zadaci:

1. Date su funkcije:

a)
flz)=2x—1
b) ,
f2) = T+ 2

Odrediti f(f(x)) 1 f(f(f(2)))

Resenje:

2

b) F(f() =~ 1 FU (@) =~
2. Nekaje f(z) =1—2, g(z) = 1i$, ih(z) = — L€ R\{1}
Dokazati da je:
a)

goh=f
b)

foh=yg



3 Cas 11.

3.1 Inverzna funkcija

Ako je f: A — B bijetivna finkcija (1-1, i na) tada je inverzna
funkcija za funkciju f, funkcija f~!: B — A takva dazasvakoz € A
vazi f71(f(z)) = = i za svako y € B vazi f(f'(y)) = y. Grafici
uzajamno inverznih funkcija simetricni su medjusobno u odnosu na
simetralu prvog i treceg kvadranta.

1. Nadi inverzne funkcije slede ¢ih funkcija:

2)

(@) = a*
b)
flz) =1+ %
c)
flz)=27*

flx)=2*72<0

f(x) 25092x_2
f)
et —1
fl@) = e+ 1
g) ;
7 —
f(@) = T+ 2
h)
f(z) = sinx
T << 3T
2575



Resenje:

[ e)=y"' =

,zar # 1
r—1

F () =yt = ~loga,z > 0

2

“10y 1
@)=y =1
1 x
) =y = i
20+ 3

—1 _ 1:
[ (@) =y T

fz)=y ' =7 —arcsinx

Pl =yt = VIm



4 Cas 12.

4.1 Vezbanje, gradivo s predhodnih ¢asova

Zadaci:
1.Ispitati parnost

a)
y=|zl|z
b)

J )
Y=z 51’ — arcsiny

Y = Sinx + cosx

y = 2° — 3cosx

Resenja:

a) Funkcija je neparna

b) Funkcija je neparna

c¢) Funkcija nije ni parna ni neparna
d) Funkcija je parna

2. Naci domen i nule funkcije:
logs (3% — 2z — 8)
y =
T —29

Resenje: Domen:
4
x € (—oo, —5) U (2,5)U (5, +00)

Nule funkcije su :

C1£2V7
=5

x1,2
3. Izracunati: (fog)ohi fo(goh) ako je
flz)=2—-3,g9(x) = -2z, h(zx) =4z —1liz e R

Resenje:

(fog)oh(z)=fol(goh)(z)=—8x+19
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1 Cas 13.

1.1 Pregled elementarnih funkcija

e Konstantne funkcije

Svakako najjednostavnije funkcije su konstantne funkcije, ob-
lika f(x) = ¢, (c=const.) Grafik ovakve funkcije jeste prava, sa
koeficijentom pravca k = 0 paralelna x-osi.

e Linearne funkcije

Funkcije oblika f(z) = y = kx + n, k # 0 nazivamo linearnim
funkcijama. Njihov grafik jeste prava, te je ona odredjena samo
sa dve tacke. Broj k, nazivamo koeficijentom pravca prave i on
iznosi k = tga gde je o ugao koji ta prava zaklapa sa pozitivnim
delom x-ose. Broj n jeste odsecak te prave na y-osi. Prave sa
istim koeficijentom pravca su paralelne.

e Stepena funkcija

Pod stepenom funkcijom, podrazumevamo svaku funkciju ob-
lika f(x) = x“ gde je « proizvoljan ceo broj a # 0. Raz-
likova¢emo slucajeve kada je «a paran prirodan broj, kada je
a neparan priordan broj, kao i slucajeve kada je a ceo paran
negativan broj i ceo neparan negativan broj.

1. « je paran pozitivan broj.
To ée biti grafici funkcija y = 2% .y = 2, v = 25, itd.
Grafici ovih funkcija jesu parabole, sa temenom u koordi-
natnom pocetku, odnosno u tacki (0,0). Ovakva funkcija
je parna jer je f(—x) = f(z) pa ¢e grafik funkcije biti
simetrican u odnosu y-osu.

2. « je neparan pozitivan broj.
To ¢e biti grafici funkcija v = 23, vy = 2°, y = 27, itd.
Ovakva funkcija je neparna jer f(—z) = —f(x) te je grafik
simetrican u odnosu na koordinatni pocetak. Funkcija je
bijekcija, te ima nedvosmisleno definisanu inverznu funkciju,
za razliku od malopredjasnjih funkcija koje nisu 1—1 pres-
likavanje.

5
)



3. « je paran negativan broj.

1 4 1
= ﬁa y=x = ya
itd. Ova funkcija je parna pa je simetricna u odnosu na
x osu. Prave y = 0 i x = 0 su horizontalna i vertikalna
asimptota ove funkcije.

To ce biti grafici funkcija y = 272

4. « je neparan negativan broj.
1

= ) y = I‘_3 =
x

1

Ea
itd. Kako je funkcija neparna, bi¢e simetri¢na u odnosu
na tacku (0,0). Ova funkcija takodje je i bijekcija te je
inverzna funkcija definisana. Inverzna funkcija za funkciju

To ée biti grafici funkcija y = 27!

y = —; bice funkcija f~Yz) = —. Da se potsetimo jos
T NG

jednom, grafik funkcije, i njene inverzne funkcije simetriéni

su u odnosu na simetralu prvog i tre¢eg kvadranta, odnosno

u odnosu na pravu y = x te ne ovaj nacin mozemo i naslu-

titi kako se crtaju grafici stepene funkcije, kada imamo za

stepen ne obavezno ceo, veé i racionalan broj.

Grafike ovih funkcija detaljno ¢emo crtati na ¢asu i razrad-
jivati njihove preostale osobine.



2 Cas 14.

2.1 Logaritamska i eksponencijalna funkcija

Eksponencijalna funkcija
Eksponencijalna funkcija jeste funkcija oblika f(x) =y = a® gde je
a pozitivan realan broj. Razlikovac¢emo slucajeve kada je 0 < a < 1
i slucaj kada je a > 1.

e 0<axl

Ono sto je zajednicko za obe ove funkcije jeste da sadrze tacku
(0,1), jer svaki broj(osim nule) na nulti stepen davace jedan.
Medjutim, kada je a broj izmedju 0 i 1, Sto stepen (odnosno
x) vise povetavamo, odgovarajuéa slika, ondnosno y bivace sve
manje i manje, te je ova funkcija opadaju¢a na celom svom
domenu. Takodje, njen kodomen jesu iskljuc¢ivo pozitivni re-
alni brojevi, jer pozitivhu osnovu a kako god da stepenujemo
nezavisnom promenljivom x uvek ¢emo dobijati pozitivnu sliku
y te se grafik ove funkcije nalazi isklju¢ivo u 1. i 2. kvad-
rantu. Nule funkcije ne postoje tako da grafik ne sece x-osu.
Prava y = 0 (x-osa) jeste vertikalna asimptota ove funkcije kad
T — 00

e q>1
Za razliku od malopredjasnje funkcije, ova funkcija je monotono
rastu¢a na celom domenu. Nije ni parna ni neparna, takodje
joj je kodomen skup R tako da se grafik nalazi u 1. 1 2.
kvadrantu i takodje sadrzi tacku (0,1). Prava y = 0 (x-osa)
jeste vertikalna asimptota ove funkcije kad x — —o0

Logaritamska funkcija

Logaritamska funkcija y = log,x gde je 0 < a < 1ilia > 1
jeste inverzna eksponencijalnoj funkciji, pa su ovi grafici kao takvi
simetri¢ni graficima y = a” u odnosu na pravu y = z. Domen je
x> 0.

Detaljne grafike ovih funkcije crtacemo na casu.



3 Cas 15.

3.1 Trigonometrijske funkcije

Trigonometrijske funkcije su y = sinz, y = cosx, y = tgx,
y = ctgx. Neparne funkcije su sinz, tgz, ctgr dok je coszr jedina
prana trigonometrijska funkcije. Domen ovih funkcija jeste citav
skup Realnih brojeva, jer kad su u pitanju uglovi koje uzimamo kao
vrednost argumenta x tu nemamo nikakvih ogranicenja. Medjutim
kodomen funkcija sinx i cosz jeste isklju¢ivo segment [—1,1] jer
poznato je, da sinus i kosinus bilo kog ugla ne mogu uzeti vrednost
vecu od 1 kao ni vrednost manju od -1. Uz sve ovo, trigonometrijske
funkcije su i preiodicne, i to: funkcije sinz i cosx su 27 periodicne,
dok funkcije tgx i ctgxr za osnovni preiod imaju broj w. Ovo nam
umnogome olaksava crtanje grafika. Zapravo grafik funkcije crtamo
samo na osnovnom preiodu gde funkcija uzima sve razlicite vred-
nosti, a ostatak grafika se podrazumeva.
Grafike trigonometrijskih funkcija detaljno ¢emo crtati na
casu

4 Cas 16.

4.1 Inverzne trigonometrijske funkcije

Inverzne trigonometrijske funkcije su, da se podsetimo funkcije:
Yy = arcsinx, y = arccosr, y = arctgr i y = arcctgr. Domen
funkcija arcsinx i arccosz isto je sto i kodomen funkcija sinx i cosx
dakle segment x € [—1.1]. Grafici trigonometrijskih i odgovarajucih
inverznih trigonometrijskih funkcija su simetri¢ni u odnosu na sime-
tralu 1. i 3. kvadranta.
Grafike inverznih trigonometrijskih funkcija detaljno ¢emo
crtati na casu
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1 Cas 17. i 18.

1.1 Elementarno ispitivanje funkcija-sistematizacija

Podseti¢emo se elementarnih osobina funkcija koje smo do sada
ucili. Ova sistematizacija je ujedno i priprema za kontrolnu vezbu:

e Oblast Definisanosti (Domen)

Da bi neka funkcija bila zadata, moraju najpre biti zadata dva
neprazna skupa: oblast definisanosti funkcije, odnosno domen,
tj. skup iz koga ¢e se uzimati originali (odnosno promenljiva
x), i kodomen tj. skup iz koga ¢e funkcija uzimati svoje vred-
nosti. Sama funkcija je onda pravilo po kome se svakom el-
emetu domena pridruzuje(dodeljuje) odredjen element kodom-
ena. Neka je domen funkcije oznacena sa A, kodomen sa B,
a sama funkcija sa f. Tada pisSemo f : A — B i kazemo da
funkcija f preslikava skup A u skup B. Problem sa defin-
isanosc¢u funkcije imac¢emo u slede¢im slucajevima:

— Deljenje nulom

Ako je f(x) = % gde su g(x) i h(x) neki izrazi u kojima

figurise x mora da vazi :

h(xz) #0

Oni z-evi za koje ovo ne vazi nece upadati u domen funkcije,
jer za takve x ne mozemo naci realno y.

— Paran koren iz negativnog broja

Dobro nam je poznato da paran koren iz negativnog broja
nije definisan, pa stoga ukoliko imamo koren parnog ste-
pena (kvadratni koren, cetvrti koren....), a potkorena vred-
nost je negativna za neke x ima¢emo u tim tackama prob-
lem sa definisanoscu:
Ako je f(z) = {/g(x) , gde je n € N i n-parno, mora da
vazi:

g9(x) =0
Oni x-evi za koje ovo ne vazi ne¢e upadati u domen funkcije,
jer za takve x ne mozemo naci realno y.



— Logaritam

Ako imamo funkciju oblika f(z) = log,g(x) gde je a €
(0,1) ili @ > 1 onda mora da vazi:

g(x) >0

jer pozitivhu osnovu a ¢ime god da stepenujemo, uvek
¢emo kao rezultat dobijati pozitivan broj, ¢ak ne mozemo
dobiti ni nulu, pa za one x za koje ovo ne vazi nec¢e upadati
u domen funkcije.

— arcsinx i arccosx

Inverzne trigonometrijske funkcije oblika f(z) = arcsin
g(x)i f(x) = arccos g(x) su definisane iskljucivo na sledeé¢im
intervalima:

—1<g(x) <1

Oni x za koje ovo ne vazi nec¢e biti u domenu, jer za takve
x ne mozemo naci realno y iz razloga sto takvo y ne pos-
toji. Npr. nije definisan arcsin2 jer sinusna funkcija ne
premasuje broj 1 pa ugao koji bi ovako nesto zadovoljavao
ne postoji.

Podsetimo se jos jednom ¢injenice da je domen odredjene
funkcije ujedno kodomen njoj inverzne funkcije, i obratno,
jer (graficki gledano) inverzna funkcija nastaje kada za-
menimo mesta X 1 y osi.

e Ogranicenost
Definicija:

Za funkciju f : A — R kazemo da je ogranicena odozgo,
(odnosno ograni¢ena odozdo) ako postoji takav realan broj
M da za svako x € A vazi:

flz)> M (odnosno f(z) < M)

Primer:

Funkcija y = je ogranicena i odozdo i odozgo:

1+ 22
Naime sto se tice ogranicenosti odozdo ocigledno je da je uvek

y > 0 jer kako god da izaberemo x vra¢a nam se pozitivno.



S druge strane funkcija je ograni¢ena i odozgo zbog: 1+x2? > 1

za (svako x € R), pa je onda y = < 1 uvek, te je

1+ 22
funkcija ograni¢ena odozgo pravom y = 1.

Grafik nase funkcije kretace se izmedju pravih y = 0iy =1
jer y ne moze uzeti vrednosti manje od 0 i veée od 1

Monotonost

Za funkciju f: A — R se kaze da je:
— Rastuca
ako za svako 1,19 € A iz 1 <z sledi f(z1) < f(x9)

— Strogo rastuca
ako za svako 1,19 € A iz 11 < x9 sledi f(z1) < f(x2)

— Opadajuca
ako za svako 1,19 € A iz 11 < x9 sledi f(z1) > f(x9)

— Strogo opadajuca
ako za svako 1,19 € A iz 11 < x9 sledi f(z1) > f(x2)

Funkcija koja zadovoljava bilo koji od navedena cetiri uslova
zove se monotona funkcija.

Parnost i neparnost

Za funkciju f : A — R kazemo da je

parna ako : za svako x € A vazi f(—z) = f(x), odnosno
kazemo da je

neparna ako : za svako z € A vazi f(—z) = —f(x).
Periodi¢nost

Za funkciju f : A — R se kaze da je periodi¢na ako pos-
toji takav broj T" > 0 da za svako x € A vazi:
cr+TeAxz—-TecAifla+T)=flxa—-T)= f(x)

Broj T naziva se periodom funkcije f. Ako postoji najmanji
pozitivan preiod, on se naziva osnovnim periodom.

Nule i znak funkcije
Nula funkcije f : A — R je svaki realan broj xqg € A takav

da je f(xg) = 0. Odnosno nule funkcije su one tacke u kojima
grafik sece x-osu.



Za one intervale argumenta x za koje vazi da je y > 0 grafik
funkcije nalazi se iznad x-ose i kazemo da je funkcija pozitivna
obratno, za one intervale argumenta x za koje je y < 0 grafik
funkcije nalazi se ispod x-ose i kazemo da je funkcija nega-
tivna, zato Sto je funkcija uzima negativne vrednosti.

Model kontrolne vezbe:

1.0drediti domen funkcije:

T 7
a)f(x): —x_3+\/m+$—_r(,)
Resnje:
Domf :x € (3,5) U (5, +00)
b) f(@) = ——5 | log(z+ 4)
Va2 —2x+1
Resenje:

Domf :x € (—4,1)U (1, +00)

&) (z) = loga( V" — 9)

Resenje:
Domf :x € (2,400)

Resenje:
Domf :x € [0, 3]

2.Dokazati:
a) Ako je f(z) = logax® + Vx + 2 dokazati da vazi:

F2)+ £2) — £(9) = 4~ Y22
Resnje:
f(2) =logad +Vid=2+2=4



1 5 V10
[(5) =logj+ /5 = =2+
f(8) = log64 + /10 = 6 + /10

pa je konacno:

£+ 1) — 18 = =2+ Y10 6 15— 4 VIO

b) Ako je f(x) = V& + 6 + 27 dokazati da vazi:
FO)+£(2) = V6 +7

Resnje:

f0)=v6+20=6+1
f2)=V8+22=24+4=6

Pa je konac¢no:

FO+f2)=V6+1+6=V6+7

3.0drediti nule i znak funkcije:

2
a) f(2) = Hhaty

1
Nule funkcije su 1 =01 23 = 5
1
Znak: y >0 za @ € (=00, =1) U (0, 5) U (2, +00)
1
y<0zaze (—1,0)u(§,2)
2> —5x+6

b) f(z) = logs
Nule funkcije su: z; = 3 + V3ixe=3-—143
Znak: y > 0za z € (0,3 —+/3) U (3 + V3, +0)

y<0zaze(3—+3,2)U(3,3+V3)



4.0drediti inverznu funkciju:

a)y =273 — 4
Resenje:
[ (z) =logy(z +4) — 3
-2
bly = 109236
Resenje:
2
1 o

d) Za datu funkciju f(z) = a//x , x>0,
Odrediti f~1(4) + f~1(16)

Resenje:

F ) = VP = U A)+71(16) = VA3 +V163 = 23420 = 8464 = 72

5. Odrediti slozenu funkciju i izracunati:
a) Ako je f(z) = sinz i g(x) =2*+5
Odrediti g o f(§) Resnje:

+5=5

N

gof(z) = g(f(x)) = sin*z+5 = g(f(%)) = sm2%+5 = i

1
b) Ako je f(z) =2+ logz, g(z) = 2* + 51 h(z) = .

Odrediti h o (g o f)(0,1) Resnje:
1

1

ho(gof)(x) = h(g(f(x))) = = h(g(f(0,1))) =

(logz +2)2+5

(log0,1+2)2 +5

1
6



2 Cas 19.

2.1 Kontrolna vezba

Kontrolna vezba sadrzace pet zadataka. Svaki zadatak nosi 20
bodova. Ukupno 100 bodova. Princip ocenjivanja je sledeci:

e 0-20 poena, ocena 1

e 20-40 poena, ocena 2

40-60 poena, ocena 3

60-80 poena, ocena 4

80-100 poena, ocena H

Kontrolna vezba je koncipirana tako da svako moze da uradi barem
prva dva zadatka koja spadaju u laksu grupu zadataka i time zasluzi
pozitivnu ocenu. Ako neko bude imao prelaznu ocenu na kontrol-
nom, moze odgovarati na ¢asu za ocenu vise. Kontrolna vezba radi
se 1 ¢as. Sre¢no!!

3 Cas 20.

3.1 Ispravak kontrolne vezbe

Na ovom c¢asu radi¢emo ispravak kontrolne vezbe i poceéemo
pricu o grani¢nim vrednostima funkcije. Vise o tome sledece nedelje!
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